
 
 
 
 
 

  
  
  
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  

  نظير تدريس مامحتواي بي + دانش شما :ترکيب

Teaching Mathematics Well 

  

  ».اي و متمايز تدريس كنيد حرفه،آسان و روان«
  



  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

Ɲرضا نورالدینƟدکتر عل  
  آموزو تيم گروه آموزشي درس

 )کبيرآموختگان دانشگاه صنعتي اميردانش(

   وتان محتواي آموزشي شخصي شده در دست+  شخصيدانش
  

   شاگردان همهOراینسخه تدریس تهیه 
  

  بخشاي و نتيجهنظير از تدريس روان، حرفهکم تجربه

  !سرعت آموزش خود را دو برابر کنيد
 )رفع مشکل کمبود وقت براي تدريس کامل کتاب(

» Ɲلجزوهچاپ تمام رنگƢر هزینه فاOراO شما Ɲاختصاص «  
 !)حذف هزينه چاپ(

  :پیشنهادات وƢژه چاپ
Ɲجلد يا بيشتر ۱۰  سفارش  برايتخفيف درصد ۸۰ تا ۷۰ين  ب :چاپ کلاس.   

   .شودبدون هزينه اضافه، معادل هزينه فايل در آدرستان تحويل مي  :چاپ تک جلد
  ) يا بيشتر جلد۲۰ ات سفارشدربه مدرس خودآموز نسخه  هديهيک جلد (

 )نسخه تدريس در دست شاگردان(

 : اي ازارائه

 : الکلاس ایده

 : پيشنهاد ويژه



  

  

  

  

  

  
  

   انسانيتدريس رياضيات
  )کنکور پيشرفته+ نمره و معدل نهايي (

  

  

  
  
  
  
  
  

  :هادريافت جديدترين نمونه

  

٠٩٣٥  ٦٠٠  ٨٤٥٤  
  
  
  
  

  

  

  

  

  

  

 روي. . .  با شما و هاي ارتباطيمدرسه يا آموزشگاه، روششخصي يا تبليغات لوگو و ،  مدرساطلاعات شخصي

   .شود درج مي، به زيباترين شكل ممكنفحات درسنامه و در تمام صجلد

 و

  . شوددر كل مجموعه، هيچ نام يا نشاني از گروه ما درج نمي
  

  

  مهمي براي هدفايحرفهراه حلي 

   تشريحيتدريس
 بيان دقيق و کامل مفاهيم درسي 

 هاي متنوع و فراواننمونه مثال 

 هاي هنگام تدريس ويژه شاگردانفعاليت  
  هاي مهم و فعاليتهالپوشش مثا

 كتاب درسي

  تمرينات پاياني
تعداد مناسبي تمـرين در انتهـاي هـر         

 نامهفايل پاسخ + بخش

   آزمون- کوييز فايل 
اي  دقيقـه ۱۰ ابتداي هر هفته کوييز      در

 . و در پايان ماه، آزمون فصل بگيريد

 ويژه اساتيد

  کنکوريدرسنامه 
  

  نکات سرعتي+ نکات تکميلي کنکور بيان 

 هاي ساده جهت تفهيمبيان نمونه 
  

   تستتمرين
تعــداد قابــل تــوجهي تــست تمرينــي     

 دشوار که بـه شـاگردان واگـذار          و متوسط
 )نامه تشريحياسخپتحويل . (کنيد

  

  )۱۴۰۴  و kابسiانخرداد( :آموزنتايج درخشان برخي از همکاران مجموعه درسچند نمونه از 
 نهاييحسابان دوازدهم( کسب کردند؛ ۷۵/۱۹ يا ۵/۱۹  نمره از يک جمع چند نفره خصوصي، تمام افراد ( 

  نفره، پنج نفر نمره ۱۱و از يک گروه  نهايي ۱۵نمره بالاتر از  و اکثراً ۲۰چند نفر  نفره در آموزشگاه، ۲۷ گروهاز يک 

   )نهاييدوازدهم انساني (نبودند؛  ۱۸کدام کمتر از  يا بالاتر و هيچ۵/۱۹

  هاي رياضي، تجربي و انساني در رشته۲رتبه دو رقمي منطقه  ۱۰  کسبي از اساتيد،يکفقط جمع شاگردان از . 

  )۱۴۰۴کنکور (

  ۱۴۰۲کنکور (.  درصد کمتر از رتبه يک کنکور تجربي۳کسب درصد رياضي فقط(  



  

 فهرست

۲ ۱ 

۳۱ ۲ 

۶۰ ۳ 

۴ ۹۱ 

۱۱۴ 

۱۳۹ 

۱۶۰ 

۱۸۶ 

۵ 

۶ 

۷ 

۸ 

  شمارش
 هاي شمارش، جايگشت، ترتيب و ترکيبصلا

  دنباله هندسي
 معرفي، جمله عمومي و خواص، مجموع جملات

  احتمـال
 مفاهيم احتمال، محاسبات و قوانين احتمال

  چرخه آمار
 هاي چرخه آمارمقدمه ضروري، چرخه آمار و گام

  سازي و دنبالهدلم
 سازي با توابع، دنباله با ضابطه و بازگشتيمدل

  دنباله حسابي
 معرفي، جمله عمومي و خواص، مجموع جملات

  کاربردتابع نمايي و 
 رشد و زوالمسائل ابع نمايي، کاربرد در ت

  اريشه و توان گوي
 سازيريشه دوم و مرتبه بالاتر، توان گويا و ساده



 
 
 
 
 
  
  

                 

  

  
  
 

  
  

  

  

 

  صفحه  فهرست

 ۳  هاي شمارشاصل  

 ١٠  جايگشت اشياء  

 ١٣  ترکيب اشياء  

  ١٧  کنکورويژه  

 ِ٢٧   تستتمرين  

  شمارش

  کنکور&تشريحي
  ٣رياضي و آمار 

۱ 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٣  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
  

  

 دو مبنـاي بـر  اين نوع محاسـبات،  .  استگوناگونکار، داراي کاربردهاي يک  ممکن براي انجامهاي شمارش تعداد حالت  
  :گيرد ميصورت اصل زير

  
  
  
  
  
  

   براي نمونه؛
مورد پـسند شـما واقـع شـود و          ) Z و   X  ،Y: مثلاً( مدل کيف    3 و   )B و   A: مثلاً ( مدل کفش  2اگر در يک فروشگاه،     

532 يک کيف بخريد، تعداد يابخواهيد يک کفش  انتخاب خواهيد داشت :  
 A يا  B  يا  X  يا  Y  يا  Z  

  

  :ها دارداصل دوم معمولاً کاربرد بيشتري در شمارش تعداد روش
  
  
  
  
  
  

  )!بط استها مرت تعداد حالتضرببه » و«ها و رابط  تعداد حالتجمعبه » یا «رابط: بنابراین(
  

   براي نمونه؛
 ـZ و X ،Y مدل کيف 3 و B و  A مدل کفش    2،  مانند قبل اگر    يـک  ود يـک کفـش    مورد پسند واقع شود و بخواهي

632کيف بخريد، تعداد  انتخاب خواهيد داشت :  
)A و X ( )  A و Y ( )  A و Z ( )  B و X ( ) B و Y(    )B و Z(  

  

  . به هر مورد زير پاسخ دهيد :مثال✨

   وجود دارد؟ »10 مضرب يک عدد دو رقمي« يا »يک عدد اول يک رقمي«چند حالت براي انتخاب ) الف
  

  دهد؟ رخ ميبا هم چند حالت در پرتاب دو سکه ) ب

  :اصل جمع
 اگر بخـواهيم يكـي از   . مختلف قابل انجام باشدروش n  به B ديگري چون    و كار روش   m  به A كاريک   دفرض كني 

   : را انجام دهيمB يا A كارهاي
nmاين كار به  طريق مختلف قابل انجام است .  

  

  :ضرباصل 
 n  بـه  B ديگري چـون     كار روش،   mبراي هر يک از اين      و  گوناگون قابل انجام بوده      روش m  به A  كار د كني فرض

   :انجام دهيمهمزمان  را B و A گر بخواهيم كارهايا . مختلف قابل انجام باشدروش
  

  . طريق مختلف قابل انجام استnmاين كار به 

  

۱ 
 

  هاي شمارشاصل



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٤  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  : توجه کنيد
  : پرتاب دو سکه. ها را نمايش دهيدتوانيد با نمودار درختي حالت، براي درک بهتر، مي) تاس همچنينو(در پرتاب سکه 

  
  

     ) ر ,ر( ,) ر ,پ( ,) پ ,ر (,) پ ,پ (

  
  

  . هاي بعدي را ببينيد نمونهروند؛کار ميو اصل در کنار هم بهگاهي هر د
  

  پرتاب يک سکه و يک تاس با هم چند حالت دارد؟ ) الف :مثال✨

در کـل چنـد حالـت    . شود پرتاب ميدو سکه و در غير اين صورت، يک تاس ديگريايد،   ب 6شود؛ اگر    پرتاب مي  تاسيک  ) ب
  دهد؟ رخ مي

  
  

  

  

   )از متن کتاب( :مثال✨

  . مطابق شکل، بين چهار شهر مسيرهايي وجود دارد
  

   ؟ سفر کردC به شهر A از شهر ،Bتوان از طريق شهر به چند روش مي) الف
  
  

    ؟ سفر کردC به شهر Aتوان از شهر به چند روش مي) ب
  
  

    ؟ سفر کردD به شهر Bتوان از شهر به چند روش مي) پ
  

  

  

   )۱۴۰۳ خرداد - نهایی( :مثال✨

مشخص کنيـد بـه چنـد       . هايي وجود دارد   مطابق شکل راه   D و   C و   B و   Aبين چهار شهر    
   ؟ سفر کردD به شهر Bتوان از شهر طريق مي

  
  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

 

  

 

A 

D 

C 

B 

 

   

 

A 

D 

C 

B 

  ر

  پ

  ر
  پ
  ر

  پ

  دومسکه   سکه اول



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٥  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

اگر بخواهيم طبق مسيرهاي شکل، حرکت کنيم و        . خواهيم از تهران به شيراز سفر کرده و دوباره به تهران بازگرديم           مي :مثال✨

  را انجام داد؟ توان مسافرت مطلع باشيم که يکي از مسيرهاي ميان يزد و شيراز مسدود شده باشد، به چند روش مي
  

                                 
                                                           

  
  

  

  

   :هاتعميم اصل
   :روندکار ميهطريق مشابه ببراي بيش از دو كار نيز به شمارش هاياصل

د، آنگاه انجام تمام اين كارها      ن قابل انجام باش    روش knاُم به   k و کار    . . . . و   روش 2n ، كار دوم به   روش 1n اگر كار اول به   
knnn با هم به    21 انجام يکي از اين کارهـا بـه          (. مختلف قابل انجام است    روشknnn  21    روش انجـام 

   براي نمونه؛ .)شودمي
  ؛ غير صفر و غير تکراريبا ارقام 

7289تعداد ) الف انتخاب یکان داریم٨ انتخاب برای دهگان و برای غیر تکراری بودن، ٩: زیرا(. شود عدد دو رقمي نوشته مي . (  

504789تعداد ) ب چرا؟(. اريم عدد سه رقمي د(  
  

  :توانيمبه چند روش مي پيراهن سبز، 2 پيراهن آبي و 4 پيراهن قرمز، 4از بين  :مثال✨

                         يک پيراهن انتخاب کنيم؟) الف

  
  انتخاب کنيم؟ ) از هر رنگ يکي(پيراهن سه ) ب
  

  

  . به هر مورد زير پاسخ دهيد :مثال✨

  اي پاسخ داد؟ توان به طور تصادفي به ده سؤال چهار گزينهبه چند روش مي) الف

  
},,{ي چند تابع از مجموعه) ب 321Aي  به مجموعه},,,{ dcbaB وجود دارد؟   
  

  

  

  خـپاس 
 شيراز تهران

 اصفهان

 يزد



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٦  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  )مهم( :تذکر

ماننـد  . (کنـيم ها طبق شرايط را نوشته و سپس بقيه موارد را تعيين ميا تعداد حالات آن   ها شرط داريم، ابتد   وقتي براي انتخاب  
  )هاي بعديدر نمونهيا حروف جايگاه برخي ارقام 

  

  )۱۴۰۲ خرداد - نهایی( :مثال✨

  توان نوشت؟ ، بدون تکرار ارقام ميسه رقمي زوج، چند عدد 8 و 4، 9، 7، 2، 3با ارقام 

  
  

  

  

  چند عدد سه رقمي با ارقام غير صفر وجود دارد؟) الف :مثال✨

  
  

  چند عدد سه رقمي با ارقام غير تکراري وجود دارد؟) ب
  
  
  
  

  )۱۴۰۴ خرداد -نهاییمشابه (توان نوشت؟  مي)بدون تكرار ارقام( چند عدد سه رقمي فرد 5 و 4، 3، 2، 1، 0با ارقام  :مثال✨

  
  

  

  

 ـ 5و مـضرب   رقمي چهار چند عدد 5 و 9، 3، 7، 1،  0با ارقام    )۱۴۰۳ خـرداد -نهـایی( :مثال✨ تـوان  تكـرار ارقـام مـي   دون ب

  نوشت؟ 

  
  

  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٧  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  :شودتر شدن محاسبات ميروش زير گاهي باعث ساده
  
  
  
  
  
  

  
  . ي ببينيدياهنمونه

  

  توان نوشت؟  بدون تكرار ارقام ميزوج چند عدد سه رقمي 5 و 4، 3، 2، 1، 0با ارقام  :مثال✨

  
  

  

  

  روش متمم) ب    روش مستقيم) الف: سؤال زير را به دو روش پاسخ دهيد :مثال✨

},,{چند تابع از  321A به },,,{ dcbaB  وجود دارد که شامل زوج مرتب ),( a1 ؟نباشد  

  
  

  

  

  

  :مانند، شويمميرو هروبهاي منظم ضرب با مواقعبسياري  مربوط به شمارش، در محاسباتِ
12345     12678    يا    

  

  .کنيميک نماد جديد معرفي مي، در اين گونه مواردتر يع سربراي محاسبات
  
  
  
  
  
  

  خـپاس 

  خـپاس 

  : فاکتوريل

  :شودصورت زير تعريف مي آن به»فاکتوريلِ«، n طبيعيبراي عدد 

1221  )()(! nnnn  
10: كنيم يف ميدر حالت خاص، تعر !) .11: توجه کنيد !است .(   

  

  :تکنيک متمم

- استفاده مي )متمم(غير ممکن باشد، از روش غير مستقيم        مشکل يا   ها به روش مستقيم     ي تعداد روش  هرگاه محاسبه 

  :يعني. کنيم

  کنيم را تعيين ميسؤالشرايط مخالف تعداد حالات. 

 کنيمها کم ميي قبل را از تعداد کل حالت مرحلهدست آمده درهعدد ب. 

  



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٨  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  : موارد مهم
 مقادير معروف زير را در ذهن داشته باشيد :  

72061201234552412344612332122  !,!,!,!,!  
  نادرستندنمونه، موارد زير همگي براي !  مانند عددهاي معمولي رفتار کنيدتوانيدنميفاکتوريل با در محاسبات : 

!       )محاسبات نادرست(
!
! 24

8        و  !!! 632      و     !!! 532   

  :  مانندمحاسبه کنيد؛ساير موارد را با تعيين مقدار هر عدد . گيريم بعد کمک ميخاصيتبراي تقسيم، از 
4824242        )محاسبات درست(  86232     و    !!  !! 

  نوشتتر  کوچکهايفاکتوريلر حسب بتوان ميرا مقدار فاکتوريل يک عدد .  
   براي نمونه؛

!!
!

56781256788
5

          و  !!
!

789127899
7

    

  :توان نوشت ميn! در مورد ،در حالت کلي

  !)()(!)(! 211 nnnnnn  
  :نتيجه

  :نمونه. تر و مشترک، ساده کردهاي کوچکتر، به فاکتوريلهاي بزرگتوان با تبديل فاکتوريليها را متقسيم

 2105674
4567

4
7 

!
!

!
!  

  

  : درستي يا نادرستي هر مورد را مشخص کنيد :مثال✨

!!!تساوي ) الف 633  است برقرار.   
  

!تساوي  )۱۳۹۹ خرداد - نهایی() ب
!
! 23
6  است همواره برقرار .  

  
  

 كسر :مثال✨
!!

!!!
47
093


 را ساده کنيد.  

  
  

  

حاصل عبارت  :مثال✨
!
!

!!
!

2
6

48
12 
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  . را مشخص کنيد 

  
  

  

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٩  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
  

  شود؟ مي با ارقام غير صفر، چند عدد چهار رقمي بدون تکرار ارقام نوشته -۱
  

   باشد؟5چند عدد چهار رقمي وجود دارد که فاقد رقم  - ۲
  

  : »بستگان«ي با حروف کلمه - ۳
  شود؟ ي چهار حرفي نوشته ميچند کلمه) الف
  دار شروع شود؟ شود که با حرف نقطهي شش حرفي نوشته ميچند کلمه) ب

   

  : و بدون تکرار ارقام6 تا 0 با ارقام )الف -۴
  ؟وجود دارد رقمي زوج 4چند عدد ) الف
   توان نوشت؟  مي5000تر از  رقمي کوچک4چند عدد ) ب

  

3232اي طرح کنيد که پاسخ آن مسأله -۵ 22 باشد  .  
  

  :منتخب کتاب
  . اندهايي وجود دارد که همه دو طرفهل بين پنج شهر راهمطابق شک - ۱

  : توانمشخص کنيد به چند طريق مي
  .  مسافرت کردC به شهر Aاز شهر ) الف
  . مسافرت رفت و برگشت) Bاز طريق  (C به شهر Aاز شهر ) ب
    .  مسافرت کردA به شهر E بدون عبور از شهر Dاز شهر ) پ

    

 را طـوري    E بـه    A و از شـهر      C بـه    Bها از شـهر     ها يا جاده  تعداد راه  -۲
 بـه  A حالت از شـهر     20 بتوان به    روروبهتعريف کنيد که با توجه به شکل        

  .  سفر کردDشهر 
  
  
  

ها با هم بازي داشته باشند،      ي تيم اگر همه . شودال بين ده تيم فوتبال، به صورت رفت و برگشت انجام مي           فوتبيک دوره بازي     -۳
  در پايان چند بازي انجام شده است؟

  
  

 )۱ (پاسخ دهيد

A 
D C 
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E  
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D  

 

  
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  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٠  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
  
  

  . کنيمرا دقيق معرفي ميچينش اشياء کنار هم  درمهمي حالت 
  
  
  
  
  
  
  

  

  :ي ببينيديهانمونه
  ABCو  ACBدو جايگشت مختلف از حروف  A، Bو  C ندسته. 

   در : البتـه(. هـستند » نيمـا «و » مينـا «ها شود؛ دو مورد از آنهاي گوناگوني نوشته مي  جايگشت» امين«ي  با حروف کلمه
    !)ت اهمیتی نداردشمارش تعداد جایگشت حروف، با معنی بودن کلما

  :توجه کنيد

2441234 : چهار شيء مختلف برابرهايداد جايگشتتعطبق اصل شمارش ضرب،      : و در حالت کلي!
  

  n! ء متمايز طبق اصل ضرب برابر است بای شnهای تعداد جایگشت
  : زيرا

!nnn  1231   
  

توان از ميان سه نفر متقاضي استخدام در يک شرکت، يک مدير، يک معاون و يـک منـشي انتخـاب                   به چند طريق مي    :مثال✨

  کرد؟

  
  

  

  . شرايطي هم وجود دارد که بايد رعايت شودها ايم، گاهي در جايگشتکه قبلاً هم ديدهچنان
  

  با ارقام فرد وجود دارد؟چند عدد پنج رقمي ) الف :مثال✨

  
  . شودها، چند عدد پنج رقمي نوشته ميبا جابجايي کارت. ايم را روي پنج کارت نوشته9و . . . ، 3، 1پنج رقم فرد ) ب

  خـپاس 

  :جايگشت

  .شودء گفته مياشيا از آن »جايگشت«گيرند يك  كنار هم قرار ميمختلفيي كه چند شيء هابه هر يك از حالت

   :بنابراين
   : همواره،در جايگشت

  . اهميت استیترتيب قرار گرفتن اشياء در كنار هم دارا
  

  

۲ 
 

  جايگشت اشياء



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١١  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

خـتم شـده و     » ز«شـروع و بـه      » ا«توان نوشت که با     رفي مي ي پنج ح  چند کلمه » شيرزاد«ي  حروف کلمه جايگشت  با   :مثال✨

  ؟نباشد» ش«حرف ) از راست(حرف سوم 

  
  

  

  

هـا جايگـشت   کرده يـا بـا آن   ها را با رعايت ترتيب انتخاب       از آن  مشخصي   تعدادخواهيم  ، مي جودگاهي از بين کل اشياء مو     
  : شود استفاده ميي بعدمفهوم از ،در چنين مواردي. يمبساز

  
  
  
  
  
  
  

  :توجه کنيد

),(مستقيماً با استفاده از اصل ضرب محاسبه کرد و استفاده از فرمول              تواناشياء را مي  هاي  تبديلتعداد   rnP     بـه نـدرت 
  .ددهميرخ 

  

   نفره تشكيل داد؟4هاي توان صفآموز به چند طريق مي نفر دانش9توسط  :مثال✨

  
  

  

اگر هيچ دو فردي همزمان به خط پايان نرسند، بـه چنـد طريـق جـوايز                 . کنندهشت دونده در يک مسابقه شرکت مي       :مثال✨

  ؟  شودتوزيع تواندينفرات اول تا سوم م

  
  

  

   ختم شود؟r شروع و به cکه با وجود دارد  computerي  حرفي با حروف کلمهپنجگشت چند جاي :مثال✨

  
  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

  :) با ترتيبانتخابِ(تبديل 
  : شيء برابر است باn از ميان اين شيء r هاي شيء متمايز داشته باشيم، آنگاه تعداد جايگشتn اگر

!)(
!

),(
rn

n
rnP


  

  .  شود گفته مي شيء نيزn شيء از r »تبديل«به اين نوع جايگشت، 

  



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٢  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

   :تکليف

),(مثال قبل را با استفاده از فرمول  rnPپاسخ دهيد  .  
  

202گر ا :مثال✨ ),(nP باشد، توسط nتوان تشکيل داد؟ چند صف مي ، نفر  

  
  

  

  
  
  

294حاصل  - ۱
6 

!
  .  را حساب کنيد!

  

  .  را بيابيدآموزاندانشتعداد . صف مختلف تشکيل داد 120توان آموز ميدانش يتعدادبا  - ۲
  

  توان نوشت؟ چند عدد شش رقمي زوج تحت هر يک از شرايط زير مي8 و 6، 4، 3، 1، 0توسط ارقام  - ۳
 تکرار ارقام مجاز باشد. 

 تکرار ارقام مجاز نباشد.  
  

  توان نوشت؟ تحت هر يک از شرايط زير مي4800تر از  چند عدد چهار رقمي بزرگ8 و 6، 4، 3، 1، 0توسط ارقام  - ۴
 تکرار ارقام مجاز باشد. 

  ارقام مجاز نباشدتکرار.  
  

   بوده و رقم تكراري نداشته باشد؟7ها  رقم سمت چپ آن و3ها شود كه رقم يكان آنچند عدد پنج رقمي يافت مي -۵
  

  ي غير همرنگ را در کنار هم مرتب کرد؟توان دو مهرهوش مي مهره سياه به چند ر4 مهره سفيد و 5از بين  - ۶
  

),(اي طرح کنيد که جواب آن مسأله -۷ 45Pشود  .  
  

  :منتخب کتاب
},,,,,{ي جموعهم - ۱ 986421Aمفروض است  .  

  توان نوشت؟با ارقام موجود در اين مجموعه چند عدد پنج رقمي و زوج بدون تکرار ارقام مي) الف
  . توان نوشت مي80000تر از چند عدد پنج رقمي و بزرگ) ب

  
  

  

  خـاسپ 

 )۲ (پاسخ دهيد



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٣  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  

  
  

   .گوييم »تركيب« ه هر انتخاب يک، بمهم نباشد  انتخاب ترتيبِ، شيء تعدادي در انتخابِاگر
  :به بيان ديگر

  .ء به صورت گروهی در کنار هم استً دقیقا قرار دادن اشیا،ترکیب
  

  :ها تعداد ترکيبتعيين
  
  
  
  
  
  
  

   :تذکر مجدد

 ، ساخت مورد توجه است، ولي در تركيب       با ترتيب  صف معمولاً ساختن    ، شيء n  شيء از ميان   تعدادي )جايگشت (تبديلِ در
  .استنظر مورد  بدون ترتيبيعني  ،ءاشيا کل  از ميانزيرمجموعه يا گروه

  

   :نتيجه

 برابر ، عضویnی   از یک مجموعه، عضویrای هتعداد زیر مجموعه
!)(!
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n
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n


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


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

است .  

  
},,,,{ي هشت عضوي مجموعه) الف :مثال✨ 8321 ۱۴۰۴ خرداد - نهایی(؟  عضوي داردچهاري  چند زير مجموعه(  

  
  

  )۱۴۰۲ خرداد - نهایی(.  است15  برابري عضو5ي  مجموعهکي از ي عضو3 يها مجموعهريتعداد ز) ب
  ) نادرست -   درست(

  

  

   نفره تشکيل داد؟ 7 نفر، يک تيم فوتبال 10توان از بين به چند طريق مي :مثال✨
  

  
  

  

  

  خـپاس 

  :) گروهيانتخابِ(ترکيب 

),(ا  شيء را بn تايي از ميانr هايتعداد تركيب rnCيا  







r

nآيددست ميه زير بيدهيم كه از رابطه نشان مي:  
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!
rnr

n

r

n







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
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  ترکيب اشياء



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٤  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  .  نقطه قرار دارد10  زير طبق شکلدايرهيک روي محيط  :مثال✨
  ؟ توان ساختهاي از اين نقاط ميچند مثلث با رأس) الف

  
  

   شود؟با اين نقاط، چند وتر در دايره تشکيل مي) ب
  
  
  
  

  :ي بعدي قابل توجه استنمونه
  

  )۱۴۰۱ دی - نهایی( :مثال✨

},,,,,{ي مجموعه fedcbaA ديري را در نظر بگ. Aو عضو  شامل ديعضو 4 مجموعه ري چند زb و c ؟  دارد  

  
  

  

  

  .وجه کنيدهاي پرکاربرد ت ترکيبي سريع محاسبههايبه روش
    

   :محاسبات سريع
  :شوندورد استفاده واقع ميبسيار م ، در محاسباتو بوده برقرار nبراي هر عدد طبيعي طبق فرمول ترکيب،  زير موارد
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 :ها نمونه. دارد زياديکاربرد 
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 هانمونه. کار بردههاي ديگر هم بترکيبتعداد توان براي نظم بالا را مي : 
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  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٥  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
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 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 
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n  به تعدادr  ،در صورت و مخرج ضرب بنويسيدو طبق نظم بالا(.  
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
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rn و rبین  شدتر خواهدتر باشد، محاسبات کوتاه هر کدام کوچک .  
   براي نمونه؛
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  : ي ديگرهانمونه. کنيم که راه کوتاه داردرا حساب مي 6
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5
6

















  

  

   )۱۳۹۹ خرداد - نهایی( :مثال✨

   توپ آبي انتخاب کرد؟ 4 توپ قرمز و 5ن سه توپ همرنگ را از بين توابه چند طريق مي

  
  

  

  :طوري كه نفر انتخاب كرد به6 زن، چهار مرد و پنجتوان از بين به چند طريق مي :مثال✨
   زن انتخاب شوند؟2 مرد و 4) الف

  
  

   زن انتخاب شوند؟ 3اقل لا) ب
  

  
  
   نفره استراحت کنند؟ 2 و 4، 3توانند در سه چادر  گردشگر به چند روش مي9 :مثال✨

  

  
  

  

  

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٦  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
  

  )۹۸ شهريور -نهايي(: جاهاي خالي را با پاسخ درست کامل کنيد -۱

حاصل ) الف







6
  . است. . . . . . . . .  برابر 9

  . است. . . . . . . . .  شيء متمايز برابر nهاي تعداد جايگشت) ب
  

   کتاب انتخاب کرد؟ 9 کتاب را از بين 4توان به چند طريق مي - ۲
  

},,,,{ي هاي سه عضوي از مجموعهتعداد زير مجموعه - ۳ 98765A باشد، کدام است؟ 7 که شامل عدد   
  )۴۰۳ خرداد - نهايي(

 10                             8                                4                                   6    
  

  : مشخص کنيد. روي محيط يک دايره ده نقطه وجود دارد - ۴
  توان ساخت؟با اين دوازده نقطه، چند مثلث مي) الف
  توان تشکيل داد؟چه تعداد وتر مي) ب

  

ها همرنـگ  در چند حالت مهره   . كنيم مهره به تصادف خارج مي     دو مهره سياه است،     6 مهره سفيد و     5اي كه شامل    از جعبه  -۵
  هستند؟

  

},,,,,{ي ي چهار عضوي از مجموعههچند زيرمجموع -۶    باشند؟ 6توان نوشت که شامل عدد  مي321046
  

هـا  توان سه نفر انتخاب كرد كه همواره يك فرد مورد نظـر بـين آن   عضو انجمن خانه و مدرسه، به چند طريق مي     12از بين    -۷
  باشد؟

  

  :بمنتخب کتا

تعـداد  .  نفره تـشکيل دهـيم     6آموز سال دوازدهم يک تيم واليبال       آموز سال يازدهم و شش دانش     خواهيم از بين پنج دانش    يم -۱
  :هاي ممکن را در موارد زير مشخص کنيدحالت

  . آموز سال يازدهم و دوازدهم در تيم حضور داشته باشندبه تعداد برابر دانش) الف
  . کاپيتان فرد مشخصي از سال دوازدهم باشد) ب
  . آموز سال دوازدهم باشند نفر از اعضاي تيم، دانش4حداقل ) پ
  .  نفر از اعضاي تيم از سال يازدهم باشند2فقط ) ت

  

},,,,,{ي جموعهم - ۲ 986421Aمفروض است  .  
  ي سه عضوي دارد؟ چند زيرمجموعهAي مجموعه) الف
     دارد؟ 8ي سه عضوي و شامل رقم  چند زيرمجموعهAي مجموعه) ب

 )۳ (پاسخ دهيد



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٧  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  

  
  

    .شوندها و کنکور سراسري آورده ميدر بخش پاياني، مطالب لازم جهت آمادگي کامل براي شرکت در آزمون
  

  
  

   براي تسلط بر كتاب و شركت اگر در حال مطالعه

  !نظر كنيدتوانيد فعلاً از خواندن اين بخش صرفدر امتحان مدرسه يا امتحان نهايي هستيد، مي
  

  . کنيمهاي شمارش و جايگشت شروع ميبا چند نمونه از کاربرد اصل
  

 ؟  نوشتتوان ي م440 تر ازو بدون تکرار ارقام کوچک 5 مضرب ي چند عدد سه رقم5  و4، 3، 2، 1، 0 با ارقام  
  )١٤٠٤ کنکور - ٢نوبت (

  

 21                                   20                                  31                                  30          

  
  

  

  

  ؟ دار ظاهر شود  حرف نقطهکي فقط ، که در نوشتن آنيه طورب نوشت توان ي مي حرف5 لمه چند ک»يپارس«با حروف کلمه  
  )١٤٠٣ کنکور - ٢نوبت (

 72                                  36                                 24                                 12          

  
  

  

  

     قبـل   يدار حرف نقطه  چي که ه  ي نوشت به طور   توان ي بدون تکرار حروف م    ي حرف  شش  چند کلمه  »يآموزش«با حروف کلمه 
  )١٤٠٤کور  کن-١نوبت ( )بدون توجه به معنی( ؟ظاهر نشود» آ«از 

  

 156                                180                                216                               240          

  
  

  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

 ١ 

    ويژه آمادگي کنکور



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٨  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

 حسن قي به چند طر.دي خارج شويگري از درب ددي با،ديشوي درب وارد مکي از يوقت . چهار درب استي داراگني پارککي 
  ؟ باشندنداشته يکساني ي و درب خروجيها درب ورود که آني استفاده کنند به طورنگي پارکني از اتوانند ي ميو عل

    )١٤٠٢ کنکور - ٢نوبت (
  

 168                                 108                                84                                54          

  
  

  

  

  :به يک مورد خاص توجه کنيد
  
  
  
  
  

  

   براي نمونه؛ 
 5!هـا  کـل جايگـشت  عداد ت. کنيم آمده باشد را حساب ميr زودتر از حرف s که حرف   sportهاي حروف    جايگشت تعداد

  : شوندها به دو بخش با تعداد يکسان تقسيم ميي آناست؛ و همه
  . است آمده s زودتر از حرف rيا    حرف .      آمده استr زودتر از حرف sحرف 

602ب برابر جواپس 
5 

!
  .  خواهد شد!

  

    رقـم   تـر از  ها، رقم يکـان کوچـک     ي آن توان نوشت به طوري که در همه       چند عدد چهار رقمي مي     5 و 1،  9،  6،  7با ارقام 
  )بدون تکرار ارقام(هزارگان باشد؟ 

  

 60                                   72                                 64                                120          

  
  

  

  

  

               در چند حالت پدر بعد از پـدر بـزرگ و           . شوندپدر بزرگ، مادر بزرگ، پدر، مادر، خواهر و برادر به ترتيب از خانه خارج مي
  قبل از دختر خود خارج شده است؟ 

  

 240                                 360                               120                               180          

  خـپاس 

  خـپاس 

  
  :هاتقسيم حالت
بايد تعداد کل را تعيين کرده و بر تعداد . شوند ميها تحت يک شرط به چند بخش با تعداد يکسان تقسيمگاهي جايگشت

  .  ها تقسيم کنيدشبخ

  

  ١نكته 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ١٩  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
  

  

  

  : ببينيدبخش ترکيب  از مفيديهاي نمونه تست
  

    ي واليبـال تـشکيل دهـيم، بـه          نفره 6 يک تيم    آموز يازدهم، آموز دهم و هفت دانش    توان از بين شش دانش    به چند روش مي
  ي يازدهم باشند؟ طوري که لااقل چهار نفر از پايه

  

 658                                 651                                532                              525          

  
  

  

  

        ضـلعي   توسط اين نقاط چند چهار.  نقطه قرار دهيد4 نقطه و روي خط ديگر 5دو خط موازي در نظر گرفته، روي يک خط
  شود؟تشکيل مي
 50                                  55                                  60                                56          

  
  

  

  

 ها با رئوس از اين  تعداد مثلث.  نقطه قرار دهيد4 نقطه و روي خط ديگر 5فته، روي يک خط دو خط موازي در نظر گر
  نقاط کدام است؟

 50                                  65                                  60                                70          

  
  

  

  

  

 ي دو عدد از مجموعهتوان به چند روش مي},,,,{ 19321 ؟ ها زوج باشد انتخاب کرد به طوري که مجموع آن  
  

 101                                 80                                  90                                81          

  
  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٠  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

   :توجه کنيد
  : شود، يعني انجام ميرحلهدو مها در گاهي ساختن جايگشت

  .شوندها مشخص ميابتدا اشياء يا ارقام مورد نياز را انتخاب کرده و سپس جايگشت
  :هايي ببينيدنمونه

  

   باشند؟h و mشامل حروف توان نوشت که ي پنج حرفي مي چند کلمهshowmanي توسط حروف کلمه :مثال

  
  

  

  

 لمهبا حروف ک DANESH  توان ساخت به طوري که حرف يمچند رمز عبور چهار حرفيS ۷۱۳۹کنکور ( در هر رمز باشد؟(  
  

 240                              260                             270                            250          

  
  

  

  

  ۹۴رياضي ( رقم آن زوج باشد؟ 2توان نوشت که درست  چند عدد پنج رقمي مي9و . . . ، 2، 1با ارقام(  
  

 6400                            7200                           8400                          9600          

  
  

  

  

  

  .ها ببينيدگويي به تست را در پاسخممتکنيک متهاي ديگري از کاربرد نمونه ،در ادامه
  

  ؟ کدام است7تعداد اعداد سه رقمي شامل رقم  
 248                                 240                                648                               252          

  
  

  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢١  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

 هاي هر کدام از نقاط روي شکل مقابل انتخاب شوند؟چند مثلث وجود دارد که رأس  
 165                                   
 155                                  
 151                                  
 161          

  
  

  

  

  

  .نيک بعدي، به يک نمونه توجه کنيدقبل از بيان تک
  

   كتاب فيزيك را يك در ميان در يك قفسه چيد؟4 كتاب رياضي و 3توان ريق ميطبه چند  :مثال

  
  

  

  

   :توجه کنيد
توانستيم اولين کتاب را رياضي در نظـر         بود، آنگاه هم مي    3هاي فيزيک و رياضي هر دو برابر         تعداد کتاب  ،اگر در مثال قبل   

!!ها مانند بالا تعداد روشيک از اين دو حالت، در هر   . ولين کتاب فيزيک باشد   بگيريم و هم ا    33 آمـد و کـل   دست ميه ب
  :شد با ميحالات برابر

!! 332   
  :توان قوانين زير را بيان کرد ميبنابراين

  
  
  
  
  
  
  
  

  

اي قفـسه در  كتاب سال دوم را يـك در ميـان        6 كتاب از    4 كتاب سال اول و      5 كتاب از بين     3توان  به چند طريق مي    :مثال

  ؟ مرتب کرد

  خـپاس 

  خـپاس 

• 

• 
• 

• • • 

• 
• • • • 

  
  :دهد دهيم، دو حالت رخ مي شيء از نوع ديگر را يك در ميان كنار هم قرارm  شيء از يك نوع وn اگر بخواهيم

 اگر nm ،ها برابر است با تعداد حالت باشد : 

!! nm 2  
 1 اگر nm،يعني باشد  mو  nها برابر است با دو عدد متوالي باشند، تعداد حالت: 

!! nm   
  

  ٢نكته 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٢  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
  

  

  

  هاي  هاي شش حرفي از کلمه    تعداد جايگشتordeal   و beard  صدا يک در ميان قرار گيرند،    آن حروف صدادار و بي      که در
  ؟  استکدامبه ترتيب 

  

 36- 12                           72- 24                           36 - 24                           72 - 12          

  
  

  

  

  . داردجايگشت ي در پاسخ به برخي سؤالات مهممورد بعد، نقش 
  
  
  
  
  
  

  

  بعلاوه

 مثال بعد( اهميت دارد يا خير؟ بايد توجه کنيد که آيا جابجايي چند شيء خاص در کنار هم( 

  کار خواهيم بردهتکنيک متمم را ب ،كنار هم نيستندالزاماً همگي   خاصء اشياهايي كه اينتعداد حالتبراي شمارش .  
  

  .  شويمآشنا ميآن و روش کاربرد بالا ي بعدي، با تکنيک در چند نمونه
  

   کنار هم باشند؟ 7 و 5شود که ارقام  چند عدد پنج رقمي نوشته مي،9و . . . ، 3، 1 فرد با پنج رقم)  الف:مثال

  
  

  .  کنار هم باشندeشود که حروف ي شش حرفي نوشته مي چند کلمهspeedyي با حروف کلمه) ب
  
  

  خـپاس 

  خـپاس 

  
  :پيچطنابتکنيک 

  : کنيمباشند، چنين عمل ميكنار هم برخي اشياء خاص  بخواهيمهنگام جايگشت اگر 

 ايم تا با هم يک شيء تشکيل دهند را با طناب بستهکنيم که آن اشياء خاصتصور مي . 

 ابل محاسبه است تعداد جايگشت مشخصي خواهد داشت که ق،ماندهآن شيء در کنار اشياء باقي . 

  ٣نكته 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٣  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

   هـاي  هاي فرد كنار هم باشند، تعـداد پـنج رقمـي          ايم كه همواره رقم    را به طريقي كنار هم قرار داده       5 و   4،  3،  2،  1ارقام
  حاصل كدام است؟ 

 12                               24                                  36                                48          

  
  

  

  

    هاي رياضي  طوري كه كتاب   را كنار هم قرار داد به      مختلف  كتاب شيميِ  3 و   يکسان  كتاب رياضي  3توان  به چند طريق مي
   كنار هم باشند؟ گيهم

 18                             24                               36                             72          

  
  

  

  

   ي  با حروف کلمهubtitles   توان نوشت که حروف صدادار در کنار هم و حروف           يمهشت حرفي   ي  کلمهچندt    نيز کنار هم 
  باشند؟
 720                           360                            120                            !8          

  
  

  

  

  .کنيمي مکامل بيانهاي يک مجموعه را شمارش تعداد زير مجموعه
 

},,,,{ي مجموعه :مثال edcbaA را در نظر بگيريد :  
                             چند زيرمجموعه دارد؟A )الف

  
  عضوي دارد؟3ي  چند زير مجموعه)ب

  
   وجود دارد؟d  حرف، عضوي3ي  در چند زير مجموعه)پ

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٤  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  :ها مورد نظر است عضو، گاهي تمام زيرمجموعهn با هاي يک مجموعهتعداد زيرمجموعهشمارش در مورد 
  
  
  
  
  
  

  
  : مرتبطهايي نمونه

 ي مجموعه},,,,,{ 654321A 6426 داراي زيرمجموعه است  . 

 ي جموعهمA 822 داراي 336  هاي فرد استعدد زيرمجموعه از .  
  

  :مورد نظر است عضوي nي از مجموعهها با تعداد عضو مشخص گاهي تعداد زيرمجموعه
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  

  : توجه

  .کنيدبيان  استدلالي ساده کافي است طبق شرايط،ي بعد، ند نمونهمانند چهاي بالا نيست، نيازي به حفظ کردن فرمول
  

  . نفر حاضر هستند9فرض کنيد در يک جمع  :مثال
  ؟ فرد خاص باشد3نفر انتخاب کرد به طوري که شامل  5ها آنتوان از بين به چند طريق مي )الف

  
  

   ها نباشد؟ شخص خاص در بين آن2 نفر انتخاب کرد که 4توان به چند طريق مي) ب

  
   :حالت دوم

 هايتعداد زيرمجموعه rعضوي برابر است با  







r

n
. 

 هايتعداد انتخاب r طوري كه شامل بهعضو k خاص باشد، برابر است باعضو  









kr

kn
. 

 هايتعداد انتخابr طوري كه شامل بهعضو k برابر است بانباشد خاص عضو ، 






 
r

kn
.  

  ٥نكته 

  
   :لحالت او

  ها برابر است بازيرمجموعهکل تعداد n2. 

  که شامل ييهازيرمجموعهکل تعداد k برابر است با نباشند يا باشند عضو خاص kn2.  
  

  ٤نكته 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٥  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

 ي  مجموعهي عضو5 يها مجموعهريتعداد ز},,,,,{ 104321 3 و 8هاي امل عضو شي ول، باشند1  که شامل عضو 
  ؟  کدام است،دنباشن

 







4
7                                 








3
6

                                







5
10                             








4
8          

  
  

  

  

   ي  مجموعههاي چهار عضوي     تعداد زير مجموعه},,,,,,{  ـ ،باشد 8دد   که شامل ع   9864210  ،باشـد  ن 4دد   شـامل ع ـ   ي ول
  )١٤٠١کنکور ( ؟کدام است

  

 50                                   40                                  10                                40          

  
  

  

  

 هاي پنج عضوي از تعداد زير مجموعه},,,,{ 10432 ؟ باشد، کدام است3ضرب اعضاي آن مضرب  که حاصل  
  

 240                                 96                                  120                              144          

  
  

  

  

  

 رشـته   نفره انتخاب شود به طوري که از هـر           4اي   قرار است کميته   جامعه شناس  4 و   اقتصاددان 6،  دانحقوق 5ز ميان   ا
  ؟ استکميته به چند طريق قابل تشکيل . لااقل يک نفر در کميته باشد

  

 840                                 720                                640                              960          

  
  

  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 

  خـپاس 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٦  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  . مورد نياز واقع شودکه ممکن است آوريم ميدر پايان، يک تکنيک شمارشي 
  

  
  
  
  
  
  
  

  توان نوشت؟ چند عدد پنج رقمي مي،8 و 6، 1، 1، 1هاي توسط رقم :مثال

  
  

  

 با حروف کلمه HADFAR  طوري که دو حرف توان ساختيمچند رمز عبور شش حرفي A ۶۱۳۹کنکور ( ؟نباشند در کنار هم(  
  

 240                                 120                                300                              180          

  
  

  

  

  خـپاس 

  خـپاس 

  
  :هاي با تکرارجايگشت

ام باشند، k از نوعيکسان تا  kn و. . . از نوع دوم، يکسان تا  2n از نوع اول،يکسان تا  1n  شيء موجود،n اگر در ميان
   : شيء برابر است باn هاي ايننگاه تعداد جايگشتآ

!!!
!

knnn
n

 21
  

  ٦نكته 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٧  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  
 
  

هـاي  تواند از درب  ک شخص به چند طريق مي     ي. ساختماني داراي دو درب و يک مجتمع فروشگاهي داراي پنج درب است            
  ؟هاي فروشگاه داخل آن شودساختمان اول خارج و از درب

 5                                    7                                    10                                3          
 

  توان نوشت؟  بدون تكرار ارقام مي400تر از  چند عدد سه رقمي كوچك9 و 7، 4، 2، 0با ارقام  
  

 60                                   48                                  24                                12          
  

هـاي رياضـي   توان در يك قفسه قرار داد كه كتـاب سه كتاب متمايز رياضي و چهار كتاب متمايز ادبي را به چند طريق مي          
  همواره كنار هم باشند؟

  

 180                                 360                                540                              720          
  

- طوري كه كتاباي چيد بهتوان كنار هم در قفسهسه كتاب رياضي، دو كتاب فيزيك و دو كتاب شيمي را به چند طريق مي 

  باشند؟ هاي هر درسي پهلوي هم 
  

 36                                  54                                 72                                 144          
  

   بوده و رقم تكراري نداشته باشد؟7ها  و رقم سمت چپ آن3ها شود كه رقم يكان آنت ميچند عدد پنج رقمي ياف 
  

 512                                504                               336                              216          
  

  در پرتاب يك تاس سفيد و يك تاس قرمز با هم، در چند حالت عدد تاس قرمز از عدد تاس سفيد كمتر است؟ 
  

 15                                   12                                  10                                5          
  

  ضوي دارد؟ ع8ي  عضوي چند زيرمجموعه10 ييك مجموعه 
  

 35                                  40                                  45                                50          
  

 نفـر از  2در چنـد حالـت   . شـوند  نفر به تصادف انتخاب مي4 داوطلب گروه تجربي، 4 داوطلب گروه رياضي و      6از بين    
  گروه رياضي است؟

  

 45                                  90                                  24                                36          
  

در چند حالت هـر دو  . كنيم گوي به تصادف خارج ميدو.  در ظرفي قرار دارد9و  . . . . .، 2،  1هاي   عدد گوي با شماره    نُه 
  گوي عدد زوج است؟

  

 4                                    6                                    8                                  12          
  

۴ 

۵ 

۶ 

۷ 

۸ 

۹ 

۳ 

۱ 

۲ 

   TEST تمرين تست
 

 ؟  



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٨  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

ها همرنگ  حالت مهرهدر چند. كنيم مهره به تصادف خارج مي2 مهره سياه است، 6 مهره سفيد و 5اي كه شامل از جعبه 
  هستند؟

  15                                   20                                  23                                25          
  

   نفر تبريزي دو نفر انتخاب كرده كه همشهري نباشند؟4 اصفهاني و 5 تهراني، 7توان از بين به چند طريق مي 
  

 89                                   87                                 83                                81          
  

  ها زوج باشد؟ضرب آنكرد كه حاصل دو عدد طبيعي انتخاب 50 تا 1توان بين اعداد به چند طريق مي 
  

 925                                 825                               725                             625          
  

  ؟توان ساخت و بدون تکرار ارقام مي5 چند عدد سه رقمي مضرب 0 و 2، 5، 8، 9ا ارقام ب 
  

 21                                    12                                  25                               18          
  

   رقم تکراري وجود دارد؟9 و 8، 5، 3، 2در چند عدد چهار رقمي با ارقام  
 405                                 505                               120                              625          

 

 رفت به شرطي که از هـر شـهر دقيقـاً    D به Aتوان از   به چند روش مي   . هايي وجود دارد  مطابق شکل، بين چهار شهر راه      
   کنيم؟يک بار عبور

  

 6                                                           8                                   
 16                                                          24          

  

يک نفر سخنراني کند،   دقيقاً B و   Aاگر قرار باشد بين     .  در يک همايش سخنراني کنند     D و   A  ،B  ،Cقرار است افراد     
  چند روش وجود دارد؟

  

 4                                    8                                    16                                 32          
  

 کنـار هـم قـرار    o و s ،pحـروف  «به ترتيـب در چنـد حالـت    . ايمهاي ممکن را نوشته تمام کلمهsportي با حروف کلمه  
  »شود؟ ديده ميها در کلمهspoعبارت «و » دارند؟
 18  12و                           36 12 و                          6 6 و                             36 6 و          

 

7533322هاي رقمبا    کنار هم زي ن3  کنار هم و ارقام2 ها ارقام نوشت که در آنتواني مي رقمهفت چند عدد ,,,,,,
  ؟ باشند
 !7                                   !4                                   !!! 234                       !!!! 2234           

 

-م در کتابخانه قرار دهيم به طوري که کتاب        توانيتاب رياضي را به چند روش مي      دو کتاب منطق، دو کتاب اقتصاد و سه ک         

  ؟هاي رياضي نيز در کنار هم باشندهاي اقتصاد کنار هم و کتاب
  

 24                                   12                                  144                              288          

۱۱ 

۱۲ 

۱۳ 

۱۴ 

۱۵ 

۱۶ 

۱۷ 

۱۸ 

۱۹ 

۱۰ 

C B A D                                                                               



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٢٩  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

ها وجـود داشـته باشـد، کـدام      حتماً در آنO و R که دو حرف     SANTORي  هاي چهار حرفي حروف کلمه    تعداد جايگشت  
  ؟است

  

 72                                  122                                144                               462          
  

 نيـز  s و h ،n در کنار هم و حـروف  t و oتوان نوشت که حروف    مي honestي  حروف کلمه چند جايگشت شش حرفي از       
  ؟در کنار هم باشند

  

 18                                   12                                  36                                72          
  

  ؟نباشدها فرد چند عدد طبيعي چهار رقمي فرد وجود دارد که ارقام دهگان و صدگان آن 
  

 625                                720                                1225                            1250          
  

  : آموز توزيع کنيم کتاب گوناگون را با شرايط زير بين سه دانشخواهيم هفتمي 
  . توزيع کنيم ديگر نفردوآموز خاص داده و بقيه را به طور مساوي بين ها را شانسي به يک دانشيکي از کتاب

  ؟چند روش وجود دارد
  

 77                                  100                                 180                              140          
  

  ؟توان ساخت بدون تکرار ارقام مي5000تر از  و کوچک2000تر از  چند عدد چهار رقمي فرد بزرگ6 تا 0ا ارقام ب 
  

 200                                120                                 160                               240          
  

تـوان از   سفر کرد، به چنـد روش مـي  D به A روش از 29اگر بتوان به . هايي وجود داردمطابق شکل، بين چهار شهر راه   
A به C فقط راه بين ( رفت؟B و Cدو طرفه است (.  

  

 4                                  
 5                                   
 9                                   
 3          

  

دقيقاً يک حـرف قـرار گرفتـه و    » ص«و » م«توان نوشت به طوري که بين    ي پنج حرفي مي   چند کلمه » مصادف«ا حروف   ب 
  .)معني کلمات مهم نيست(در آخر کلمه باشد؟ » د«حرف 

  

 4                                    8                                    12                                 16          
  

  ؟اي، لااقل به نه سؤال از ده سؤال به تصادف پاسخ داد آزمون چهار گزينهتوان در يکبه چند روش مي 
  

 109 44                            1047                             947                            9414          
  

چنـد عـدد   . کنيم ميها را در کنار هم جابجارا از مقوا بريده و هر سه رقم انتخابي از آن 8 و 4،  2،  3،  8،  7 شش رقم  
  )۹۵کنکور ( ؟شودسه رقمي متمايز حاصل مي

  

 72                                  75                                 60                                 63          

۲۰ 

۲۱ 

۲۲ 

۲۳ 

۲۴ 

۲۵ 

۲۶ 

۲۷ 

۲۸ 

C B 

A 

D 



  

  )۳( رياضي و آمار 
  

                                                                                شمارش                      :مبحث

 ٣٠  

۲ ۴ ۳ 

۱ 
 

 نام شمـا :مدرس

 . مدرس یا آموزشگاه روی جلد و تمام اطراف این صفحه قابل درج استاطلاعات و تبلیغ 
 : توجه فرماييد 

  ) خارج۹۷کنکور ( ؟توان ساخت چند رمز عبور سه حرفي ميSAZESHي حروف کلمها ب 
  

 72                                  75                                  81                                84          
  

},,,,,{ي ارقام موجود در مجموعها ب    )۹۸کنکور ( ؟توان نوشتها مي چند عدد پنج رقمي فرد، بدون تکرار رقم876421
  

 120                                 180                                 240                              300          
  

  ها، شرط زير برقرار باشد؟ ي آنتوان نوشت به طوري که در همه چند عدد سه رقمي مي5 و1، 9، 4، 6، 7با ارقام  
  )بدون تکرار ارقام(

   دهگان صدگان یکان 
  

 10                                   15                                  20                                25          
  

  ها، مجاز به رانندگي باشند؟  نفر آن3توانند بنشينند به طوري که نفر به چند طريق ميدر يک اتومبيل معمولي، پنج  
  )۱۳۹۹کنکور (

 72                                  75                                 84                                60          
  

754210با ارقام     ؟  نوشتتوان ي م،نباشد 5 ها که مضرب  فرد بدون تکرار رقميچند عدد سه رقم ,,,,,
  )١٤٠٣ کنکور - ١نوبت (

  

 48                                  40                                  36                                32          
  

هتل سه اتاق خـالي کنـار هـم در    . ت در يک هتل، هر کدام در يک اتاق، اقامت کنندسه نفر به همراه علي و حسن قرار اس         
هـا اقامـت    تواننـد در اتـاق    به چند طريق، اين افراد مي     . يک طرف راهرو و دو اتاق ديگر در کنار هم در طرف ديگر راهرو دارد              

    )١٤٠٢ور  کنک-١نوبت (هاي کنار هم ساکن شوند؟ کنند، به طوري که علي و حسن در اتاق
  

 8                                    24                                  36                                72          
  

۳۴ 

۳۲ 

۳۳ 

۳۱ 

۳۰ 

۲۹ 



  هاي آموزشيمجموعهکامل ليست 

  
  

  
  
  
  
  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  .  هستيممتمرکز بر ارتقاي کيفيت آموزشما 
  سپاس از توجهتان

  

  
٠٩٣٥   ٦٠٠   ٨٤٥٤  

٠٩٢٠   ٦٠٠   ٨٤٥٤  

  رياضي تيزهوشان  )عادي(متوسطه اول   )عادي(دوره ابتدايي 

  رياضي تيزهوشان ششم  جزوه رياضي هفتم  جزوه رياضي پنجم

  مهفترياضي تيزهوشان   جزوه رياضي هشتم  جزوه رياضي ششم

  مهشترياضي تيزهوشان   منهجزوه رياضي   

  منهرياضي تيزهوشان     

 

  )تشريحي: تجربي(متوسطه دوم   )کنکوري: تجربي(متوسطه دوم 

  جزوه تشريحي رياضي دهم  جزوه کنکور رياضي دهم

  جزوه تشريحي رياضي يازدهم  جزوه کنکور رياضي يازدهم

   رياضي دوازدهمجزوه تشريحي  جزوه کنکور رياضي دوازدهم

    جزوه جامع کنکور تجربي

 

  )تشريحي: رياضي(متوسطه دوم   )کنکوري: رياضي(متوسطه دوم 

  جزوه تشريحي رياضي دهم  جزوه کنکور رياضي دهم

  )۱(جزوه تشريحي هندسه   )۱( کنکور حسابان جزوه

  )۲ (هندسهجزوه تشريحي   جزوه کنکور آمار و احتمال

  )۱(جزوه تشريحي حسابان   )۲(جزوه کنکور هندسه 

  جزوه تشريحي آمار و احتمال  )۲(جزوه کنکور حسابان 

  جزوه تشريحي رياضيات گسسته  جزوه کنکور رياضيات گسسته

  )۳(جزوه تشريحي هندسه   )۳(جزوه کنکور هندسه 

  )۲(جزوه تشريحي حسابان   جزوه جامع کنکور رياضي

 

  رشته انساني

  ) در يک مجموعه، البته تفکيک شدهکنکور+ تشريحي (و آمار پايه دهم جزوه رياضي 

  )کنکور در يک مجموعه، البته تفکيک شده+ تشريحي (و آمار پايه يازدهم ياضي جزوه ر

  )کنکور در يک مجموعه، البته تفکيک شده+ تشريحي (و آمار پايه دوازدهم جزوه رياضي 

 

  )نهم به دهم( استعداد تحليلي   )ششم به هفتم(استعداد تحليلي 

  )تصويري(هوش غيرکلامي جزوه   )ادبي(ش کلامي هوجزوه 

   و محاسباتهوش رياضيجزوه   )تصويري(هوش غيرکلامي جزوه 

  )شامل تحليل متن(منطق و استدلال هوش جزوه    منطقي و سرعتي- هوش رياضي جزوه 

 


	Microsoft Word - Teaching-cover.doc
	Microsoft Word - page2-teach.doc
	Microsoft Word - page3-ens-teach.doc
	Microsoft Word - AG13*.doc
	Microsoft Word - AG13* 1.doc
	Microsoft Word - fasl 1.doc
	Microsoft Word - page-end.doc



